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Ce qu'il faut savoir sur les Intégrales

1. Définition

Soit f une fonction définie sur un intervalle [a,b]. On dit que F est une primitive de f sur [a,b] ssi quelque
soitxdel:

F'(x)= f(x) (1.1)

et pour une intégrale :

| f(x).dx =F (b) = F(a)=[F(x)]; (12)

2. Théorémes

Si F et G sont 2 primitives d'une méme fonction f sur I alors, il existe une constante K réelle telle que
pour tout X :

G(x)=F(x)+K (2.1)

eSoit f une fonction continue sur I, et Xo un point de I, yo un réel, il existe une et une seule primitive F
de fsur Itel que F'(x,)=y, . En fait on trouve K en fonction de xo et yo.

3. Primitives usuelles

Fonction Primitive Fonction Primitive
f(x)=a F(x)=ax +b f(x)=cos(x) F(x)=sin(x)+K
f(x)= (n-1).x" F(x)=x"""/n+1 K f(x)=sin(x) F(x)= - cos(x)+K
fx)=1/x> F(x)=-1/x 1K f(x)=a*(a0 et al) F(x)=a"/Ln(a) + K
f(x)=cos(ax-+b) F(x)=a'sin(ax+b)+K f(x)=Ln(x) F(x)=x(Ln(x)-1)+K
f(x)=sin(ax+b) F(x)=-a” cos(ax+b)+K u"u' u"n+l + K
f(x)=1/cos*(x)=1+tan*(x) F(x)=tan(x) +K u'/u Lnu+K
f(x)=1/x F(x)=2x +K u'/2u u+K
f(x)=1/x F(x) = Ln(x)+K u'.e" e"+K
f(x)=¢* F(x)=e"+K Q! e"/u' +K v s, e
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4. Propriétés

[(f(x)+ g(x))dx = [ f(x).dx + [ g(x).dx (4.1)
[A.f(x).dx = A[ f(x).dx (4.2)

[ f(x).dx =j S (0)dx +| f(x).dx (4.3)

Si 20 et a<b alors jif(x).dx >0 (4.4)

5. Intégration par partie

Soient u(t) et v(t) deux fonctions du temps t. On notera u et v ces fonctions et u' et v' leur dérivée par
rapport au temps.

ju vdt = uv juv dt (5.1)

6. Changement de variable

. , Ja=Y(a) . .
Soit t =¥ (x), Ia; B)e R*/ on peut alors utiliser le changement de variable :
b=Y¥(p)
) B
[f@)di = f(¥(x)).¥'(x).dx (5.2)
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